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В задачах 1 и 2 вычислить определенные интегралы с 

точностью до двух знаков после запятой;  задачах 3 и 4 
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вращения вокруг оси абсцисс. 
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6. exyxy  ,,ln 0 . 

 

 



 

Вариант 15 

 

 

1. 


2

1

2

1

x

dxe x/

. 2. dxxx  ln

2

1

. 

3. 



1

2 1)(xx

dx
. 4. 




2

0

3
/

cos

sin

x

dxx
. 

 

5. 656021 /,/,,/sin  xxyxy . 

6.  xyxy 00,,sin . 

 

 

 

Вариант 16 

 

 

1.  


21

0

21

/

x

dxx
. 2.  


2

1

1

1

x

dxx )ln(
. 

3. 


 

0

2

dxex x . 4.  


1

0

5

4

1 x

dxx
. 

 

5. 2201 /,/,,cos  xxyxy . 

6. 
2xyxy  , . 

 

 



 

Вариант 17 

 

 

1. dxxex x 
1

0

2

)( . 2.  

2

23

32

/

)(arctg dxx . 

3. 


 

0

19 dxe x . 4.  


2

0

6

2

64 x

dxx
. 

 

5. 001 3  xyxy ,, . 

6. 4002 /,,cos  xyxy . 

 

 

Вариант 18 

 

 

1. 




2

0

1

/

cos)( dxxx . 2. 
  


2

1

1

2

xx

dxx )(
. 

3. 


 

0

dxe x . 4.  

1

21

21
/

x

dx
. 

 

5. xyxy  ,2
. 

6. 02 2  yxxy , . 

 

 



 

Вариант 19 

 

1.  

2

0

1 dxex x)( . 2. 





1

1

3

2x

dxx
. 

3. 




1

dxxx sin . 4. 
  

21

0

2
12

/

x

dx
. 

 

5. 44022 /,/,,cos  xxyxy . 

6. 0414  yxxxy ,,,/ . 

 

 

 

Вариант 20 

 

 

1. 


 

0

3

32 dxex x /)( . 2. 
  


21

31

3
1

/

/
x

dxx
. 

3. 


 

1

3 dxex x . 4.  

41

0

3 41

/

x

dx
. 

 

5. 2101 2  xxyxy ,,,/ . 

6. 803  yxxy ,, . 

 

 



 

Вариант 21 

 

1.  

e

xx

dx

1

21 )ln(
. 2. 




9

0

2 3

/

cos x

dxx
. 

3. 



3

2 23xx

dx
. 4.  


1

0

41

2

x

dxx
. 

 

5. 5542  yxxy , . 

6. 02 2  yxxy , . 

 

 

Вариант 22 

 

 

1.  

8

3

1 dxx . 2.  

1

21

1

/

)arcsin( dxx . 

3. 



1

2 xx

dx
. 4. 







2

7 2

/
cos

sin

x

dxx
. 

 

5. 183  xyxy ,, . 

6.  xxy 02 ,sin . 

 

 

 



 

Вариант 23 

 

 

1. 






2

6

3

/

/

cossin dxxx . 2. dx
x


3

1

1
arctg . 

3. 




0

2 54

7

ln)( xx

dx
. 4. 




0

43
43

/
x

dx
. 

 

5. 13422  xyxxy ,, . 

6. 1002  xyxey x ,,, . 

 

 

Вариант 24 

 

 

1. 






6

18

312

/

/

ctg dxx . 2. dxxx 


0

1

1 )ln( . 

3. 





1

2 54 )( xx

dx
. 4.  

2

1

xx

dx

ln
. 

 

5. 4216 2  xxyxy ,,/ . 

6. 
22 66 xyxy  , . 

 



 

Вариант 25 

 

 

1.  

1

0

34 x

dx
. 2. dxx 

1

0

2)/arcsin( . 

3. 




2

x

dxxln
. 4. 




1

21

9 21
/

x

dx
. 

 

5. xyxy 22  , . 

6. 5362  xxxy ,, . 

 

 

Вариант 26 

 

 

1.  


2

1

24 x

dxx
. 2. dxx 

2

1

23 )ln( . 

3. 








0

241

22

x

dxxarctg
. 4. 





2

0

2

/
tg

cos
dx

x

e x

. 

 

5. 626 2  xxyxy , . 

6.  xxxy ,,sin 02
. 

 



 

Вариант 27 

 

 

1.  

e

dx
x

x

1

2ln
. 2. dxxx 

4

0

3 2 9 . 

3. 





0

2 4x

dxx
. 4.  

3

0

29 x

dx
. 

 

5. 65621 /,/,/,sin  xxyxy . 

6. 22 2  xyxxy , . 

 

 

Вариант 28 

 

 

1. 




0

1

2 94x

dx
. 2.   dxex x 





0

1

21 . 

3. 






1

2 1

4

)(ln xx

dx
. 4.  

3

1

2 96xx

dx
. 

 

5. 400542  xxyxxy ,,, . 

6. 
222 xyxy  , . 

 

 



 

Вариант 29 

 

 

1. 






2

6

3

/

/

cossin dxxx . 2. dxxtgx

o


 4

2

/

. 

3. 




0

2 94xx

dx
. 4.  

3

1

5 53 )( x

dx
. 

 

5. 02  yxyxy ,, . 

6. 21101 /,,,  xyyxy . 

 

 

Вариант 30 

 

 

1. 




0

1

3 1x

xdx
. 2. dxxx 

1

0

arctg . 

3. 






1

1x

dxx
. 4. 






6

0

6 531

3
/

)sin(

cos

x

dxx
. 

 

5. 
24 xy  , 0y . 

6. 3
3

42  xxy , . 

 



3. Комплексные числа 

В задаче 1 вычислить; в задаче 2 выполнить указанные 

действия: 21 zz  , 31 zz  , 32 zz / ; в задаче 3 решить 

квадратные уравнения. 

 

Вариант 1 

 

1. а) 4 1 ; б) .)( 331 i  

2. iz 51  , 312 iz  , .iz 1253   

3. а) 0842  zz ; б) 022  izz . 

 

Вариант 2 

 

1. а) 631 )( i ; б) .3 i  

2. 171 z , 222 iz  , .iz 1143   

3. а) 0542  zz ; б) 01492  izz . 

 

Вариант 3 

 

1. а) 633 )( i ; б) .4 1  

2. iz 21  , iz  32 , .iz 523   

6. а) 02582  zz ; б) 06152  izz . 

 

Вариант 4 

 

1. а) 503 )( i ; б) .3 7  

2. 81 z , iz 222  , .iz 253   

3. а) 0565 2  zz ; б) 0252 2  izz . 

 



Вариант 5 

 

1. а)

8

1

1













i

i
; б) .3 1  

2. iz 41  , iz  32 , .iz 433   

3. а) 0222  zz ; б) 0122  izz . 

 

 

 

Вариант 6 

 

1. а) 301 )( i ; б) .3 1 i  

2. iz 91  , )/sin()/cos( 12122  iz , .iz 763   

3. а) 037102 2  zz ; б) 01522  izz . 

 

Вариант 7 

 

1. а) 

100

2

1

2

3













 i ; б) .6 64  

2. 131 z , iz 2122  , .iz 563   

3. а) 01062  zz ; б) 062  izz . 

 

Вариант 8 

 

1. а) 201 )( i ; б) .4 1 i  

2. 271 z , iz 3222  , .iz 543   

3. а) 01722  zz ; б) 02032 2  izz . 

 

 



Вариант 9 

 

1. а) 

8

2

1

2

1








 i ; б) .4 i  

2. 151 z , 
3

3
12 iz  , .iz 973   

3. а) 04122 2  zz ; б) 022  izz . 

 

 

Вариант 10 

 

 

1. а)   12
1 i ; б)  .4 i  

2. iz 271  , iz  3222 , .iz 17163   

3 а) 01342  zz ; б) 05112 2  izz . 

 

Вариант 11 

 

1. а)   20
31 i ; б)  .3 8i  

2. iz 51  , iz  12 , .iz 1573   

3. а) 01022  zz ; б) 01242  izz . 

 

Вариант 12 

 

1.а) 3 322 i ; б) 103 )( i  

2. 211 z , 332 iz  , .iz 1523   

3. а) 0562 2  zz ; б) 0202  izz . 

 

 



 

Вариант 13 

 

1. а) 962 )( i ; б) .4 388 i  

2. 331 z , iz  3552 , .iz 1433   

3. а) 02942  zz ; б) 01582  izz . 

 

 

Вариант 14 

 

1. а)  6535 i ; б) ./3 81  

2. iz 591  , iz  23232 , .iz  2123  

3. а) 02622  zz ; б) 01452  izz . 

 

 

Вариант 15 

 

1. а) 9434 )( i ;  .4 256  

2. iz 421  , iz  3662 , .iz  73  

3. а) 053102 2  zz ; б) 04542  izz . 

 

 

Вариант 16 

 

1. а)  12
434 i ; б) .4 3128128 i  

2. iz 171  , iz  3992 , .iz  1633  

3. а) 02082  zz ; б) 0452  izz . 

 

 



 

Вариант 17 

 

1. а) 1262 )( i ; б) .4 88 i   

2. 271 z , iz  3662 , .iz  833  

3. а) 029102  zz ; б) 012112 2  izz . 

 

 

Вариант 18 

 

1. а)  733 )/sin()/cos(  i ; б) .4 388 i  

2. iz 721  , iz 12 , .iz  733  

3. а) 02562  zz ; б) 0562  izz . 

 

 

Вариант 19 

 

1. а) 13223 )//( i ; б)  .3 484 i  

2. 721 z , iz 222  , .iz  943  

3. а) 01782  zz ; б) 0342  izz . 

 

 

Вариант 20 

 

1. а)  626 i ; б)  .5

2

26 i
 

2. 191 z , 223 // i , .iz  53  

3. а) 0522  zz ; б) 0654 2  izz . 

 



 

Вариант 21 

 

1. а) 962 )(  i ; б)  .5 3 i  

2. iz 111  , iz  4842 , .iz 573   

3. а) 04562 2  zz ; б) 0452  izz . 

 

 

Вариант 22 

 

1. а)  15
3 i ; б) .4 1616 i  

2. iz 231  , iz 222  , .iz 493   

3. а) 034102  zz ; б) 054 2  izz . 

 

 

Вариант 23 

 

1. а)  

100

2

1

2

3













 ; б)  .6 31 i  

2. 771 z , iz  32 , .iz 213   

3. а) 04182  zz ; б) 0822  izz . 

 

 

Вариант 24 

 

1. а)   14
31 i ; б) .5 32  

2. 381 z , 622  iz , .iz 873   

3. а) 01362  zz ; б) 05189 2  izz . 

 



Вариант 25 

 

1. а)  
7

13

1

1

)(

)(

i

i




; б) .8 1 i  

2. iz 951  , iz  32 , .iz 2373   

3. а) 041182 2  zz ; б) 0132 2  izz . 

 

Вариант 26 

 

1. а) ;)( 15388 i  б) .3 22 i  

2. iz
3

1

3

1
1  , iz

3

2
2  , .iz 563   

3. а) 03462  zz ; б) 0372 2  izz . 

 

Вариант 27 

 

1. а) 

4

2

1

2

1








 i ; б) .//4 2321 i  

2. 
i

z



1

1
1 , 

2

1
2 z , .sincos

44
3





 iz  

3. а) 025124 2  zz ; б) 012203 2  izz . 

 

Вариант 28 

 

1. а) 

20

2

3

2

1













 i ; б)  .4 31 i  

2. ))(( iiz 2131  , iz 22  , .sincos
66

3





 iz  

3. а) 0562 2  zz ; б) 0384 2  izz . 



 

Вариант 29 

 

1. а) 

30

2

1

2

3













 i ; .4 16i  

2. iz
3

1

3

1
1  , 32 z , .sincos

33
3





 iz  

3. а) 025142 2  zz ; б) 02452  izz . 

 

Вариант 30 

 

1. а) 

40

1

31


















i

i
; б) .4 322 i  

2. 
i

i
z






2

1
1 , iz 2 , .sincos

66
3





 iz  

3. а) 0225 2  zz ; б) 062  izz . 

 

 

3. Функции нескольких переменных 

В задаче 1 найти область определения функции ),( yxz и 

изобразить ее на плоскости; в задаче 2 исследовать функцию на 

экстремум; в задаче 3 найти наибольшее и наименьшее значения 

функции ),( yxz  в области D ; в задаче 4 написать уравнение 

касательной плоскости и нормали к поверхности в точке.  

 

Вариант 1 

  1. )ln( 842  xyz . 

 2. yxyyxz 142 2  . 

  3. xyyxz  3 , 0,4,:  xyxyD . 

 4. 
x

y
z arctg

2

1
 , ).8/;1;1(0 M  



Вариант 2 

 

1. 
x

y
z

1
 arcsin .  

 2. 568 33  xyyxz . 

 3. yxxyz 2 , 3,0,:  xyxyD . 

 4. 
a

x
yz tg , ).;;4/(0 aaaM   

 

Вариант 3 

 

1. 
yx

z




1

.  

 2. 22 22151 yxyxxz  . 

 3. yxxyxz 8422  , 1,0,0,2:  xxyyD . 

 4. yxz cossin  , ).2/1;4/;4/(0 aaM   

 

Вариант 4 

 

1. )ln( xyz  . 

 2. 2261 yxyxxz  . 

 3. 22 35 yxyxz  , 1,0,0,1:  xxyyD . 

 4. yez x cos , ).;;1(0 eM   

 

Вариант 5 

 

1. 22 yxxz  .  

 2. 201839623  yxxyyxz . 

 3. xyxyxz 42 22  , 3,0,01:  xyyxD . 

 4. 044 23  yxzz , ).2;2;1(0 M  



Вариант 6 

 

1.  
yx

z



4

. 

 2. 5622 33  xyyxz . 

 3. 82222  yxyxz , 0,0,01:  xyyxD . 

 4. 
x

y
yz ln , ).1;1;1(0M  

 

Вариант 7 

 

1. 221 yxz  .  

 2. 10933 33  xyyxz . 

 3. 2232 yxyxz  , 6,0,0,1:  yxyxD . 

 4. 
a

x
z arctg , ).4/;1;1(0 M  

 

 Вариант 8 

 

1. 
x

y
z arcsin .  

 2. 122  yxxyyxz . 

 3. yxxyyxz 6322  , 0,0,1,1:  xyyxD . 

  4. )ln( 22 yxz  , ).0;0;1(0M  

 

Вариант 9 

 

 1. 22arcsin yxz  .  

 2. 22)(4 yxyxz  . 

 3. 1642 22  xxyyxz , 0,0,03:  xyyxD . 

 4. 8)()(  zxyzyx , ).3;1;2(0M  



Вариант 10 

 

 1. )arccos( yxz  .  

 2. 22 33)(6 yxyxz  . 

 3. 1022  xyxz , 0,4: 2  yxyD . 

 4. 22 yxz  , ).5;1;2(0M  

 

 

Вариант 11 

 

 1. 
yx

z
1

1

1



 .  

 2. yxxyyxz 9622  . 

 3. 2231 xyz  , 10,01,10:  yxyxD . 

 4. 13/)(  zyx , ).1;1;1(0M  

 

Вариант 12 

 

 1. )ln( yxz  .  

 2. 102)2(2 22  yxz . 

 3. yxxyz 41 22  , 1,01:  xyxD . 

 4. 822 //  zyzx , ).1;2;2(0M  

 

Вариант 13 

 

 1. )2ln( 2 yxxz  .  

 2. 1)5( 22  yxz . 

 3. 22233 22  yxyxz , 0,0,01:  xyyxD . 

 4. 01)/ln(2  xyxz , ).1;1;1(0M  

 



 

Вариант 14 

 

 1. yxxyz  .  

 2. 22 52 yxz  , 0,20:  xyxD . 

 3. 132 22  yxz , 0,
4

9
9: 2  yxyD . 

 4. 1
1694

222


zyx

, ).4;0;0(0M  

Вариант 15 

 

1. yxz lnln  .  

 2. 22 422 yxxyz  . 

 3. 14222  xxyyxz , 3,0,01:  xyyxD . 

 4. 221 yxz  , ).3;1;1(0M  

 

Вариант 16 

 1. )442ln( 22  yxyxz .  

 2. 362  xyxyxz . 

 3. 133 22  xyyxz , 5,0,01:  xyyxD . 

 4. yeez zxyx  // , ).1;1;0(0M  

  

Вариант 17 

 

1. 
22

1

yx
z


 .  

 2. 22 3522 yxxyz  . 

 3. xyxyxz 42/22 22  , 0,2,2:  xyyxD . 

 4. 1222  zyx , ).3;2;2(0M  

 



  

Вариант 18 

 

1. 
yx

z



1

arcsin .  

 2. )1(2 yxxyz  . 

 3. xyxyxz 22/52 22  , 0,0,2,2:  xyyxD . 

 4. 
y

x
z arctg , ).4/;1;1(0 M  

Вариант 19 

 

 1. )arccos( 22 yxz  .  

 2. yyxxz 433 232  . 

 3. xyyxz  22 42 , .01,10:  yxD  

 4. 04 22  xzz , ).4;1;0(0 M  

 

Вариант 20 

 

 1. 22 yxz  .  

 2. xyxyz  22 3 . 

 3. yxyxz  52/ 22 , .10,10:  yxD  

 4. 3222  zyx , ).1;1;1(0M  

 

Вариант 21 

 

1. 122  yxz   

 2. yxyxyxz 6322  . 

 3. 168 33  xyyxz , .0,0,06:  xyyxD  

 4. 169222  zyx , ).12;4;3(0M  

  



 

Вариант 22 

 

1. 422  xyz .  

 2. 424 22  xyyxz . 

 3. 122  xyyxz , 4,1: 2  yxyD . 

 4. 
2

y
xz tg , ).1;2/;1(0 M  

 

Вариант 23 

 

1.  )ln( yxz  .  

 2. 22 )1(2  yxxz . 

 3. 206922  yxyxyxz , ,42:  yxD 0x , .42  yx  

 4. yxyxyxz 22 22  , ).1;1;1(0M  

 

Вариант 24 

 

1. )4ln( 22 yxz  .  

 2. yxxyyxz  222 . 

 3. )6( yxxyz  , 1,0,3:  xyyxD . 

 4. 016232 222  xzyzxyzyx , ).3;2;1(0M  

 

Вариант 25 

 

 1. 
2

arcsin
y

x
z  .  

  2. xyyxz 633  . 

 3. yxyxxyz 44996 22  , .20,10:  yxD  

 4. 222 222  xzyzxyzyx , ).0;0;1(0M  

 



 

Вариант 26 

 

1. )ln( yxz  .  

 2. 22 )12(3  xyz . 

 3. 22 3412 xyyxxyz  , 1234,0,0:  yxyxD . 

 4. 02)()()(  yxzzxyyxx , ).1;0;1(0M  

 

Вариант 27 

 

 1. 922  yxz .  

 2. 222 )2(  yxyxz . 

 3. xyyxz 333  , 21,20:  yxD . 

 4. 3222  xzyzxyzyx , ).0;1;1(0M  

 

 Вариант 28 

 

1. )1arccos( yz  .  

 2. 22 )1(  yxz . 

 3. )1(2  yxyxz , 3,0,0:  yxyxD . 

 4. 624232 222  xzyzxyzyx , ).1;0;1(0M  

 

Вариант 29 

 

1. )
49

1ln(
22 yx

z  .   

 2. )1(2 yxxyz  . 

 3. 27933  xyyxz , 40,40:  yxD . 

 4. 1222  xyzyx , ).0;1;1(0M  

 



Вариант 30 

 

1. )/ln( xyz  .  

 2. 2223 52 yxxyxz  . 

 3. xyz  2 , 32,: 2  xyxyD . 

 4. 4233222  xzyzxyzyx , ).3;1;1(0M  
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